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Légica y Compu‘tabilida.'d'fSeg{lndo Parcial
ler Cuatrimestre de 2018 — 6/7/2018

Empezar cada ejercicio en hoja nueva. Numerar y poner nombre a todas las hojas.
Se pueden utilizar todas las macros y los resultados sobre funciones computables y
recursivas primitivas vistos en clase. Justificar todas las respuestas.

_ Ao ©
1. Consideremos H : Ny — Nj una funcién estrictamente creciente con la siguiente propiedad:
para cada valor de m € Ny, H(m) > m. Tomemos ademaés f,9: Ng — Ny que satisfacen:
g9(rn) = H(f(n))
para todo n € Np.
Probar que si g es recursiva primitiva, entonces f es recursiva primitiva.

2. Probar que las siguientes funciones son computables:
a) Las funciones f,, definidas para cada nimero primo p € Ny como fp i Ng = Ny,
fo(z) = a,81 p®lz y p®* { 2.

b) L : Ny — N,
L(z) = cantidad de cifras del desarrollo en base diez del nimero z.

3. Sea P(z) un predicado recursivo primitivo y h una funcién. Se define la funcién
f(z) = ®(h(z),2 + P(z)).
a) Probar que si h es total y es computable, entonces f es computable.
b) Si B = {2 € No: A(z) |} es recursivamente enumerable, probar que

o(z) = {:c! si f(z) |

T en otro caso

es parcialmente computable.

4. Sean =2%.511.75.112.13222 _ 1
a) Si P es un programa tal que #P = n, escribir el co6digo de P y describir la funcién que

computa.
b) Probar que existe un programa que computa la misma funcién pero cuyo cddigo es un

numero par.
¢) i;Bs B = {(z,y) € N2: £ = 0} un conjunto recursivamente enumerable?
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