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Algebra I
Examen Final (28/7/2021)

1. Sca (an)nen, la sucesién de niimeros racionales definida recursivamente por

3
a
a=1 a=-5y “n+2=%+1+75an, vn > 0.

Probar que

e a, €Z,Vn € Ny,

e 5"|a, para todo n € Ny pero 5"*! { a,, para ningiin n € Np.

9. Sean a,b,c € Z con ¢ # 0. Analizar la validez de las siguientes afirmaciones. Si la implicacion es
verdadera probarla, en caso contrario exhibir un contracjemplo.

(a) a=b mode = (a:c)=(b:c).
(b) (a:¢)=(b:c) = a=b mode.

3. Determinar aquel polinomio f € Q[X] ménico y de grado minimo que cumple simultdneamente las
siguientes condiciones:

e f tiene como rafz a alguna raiz sexta primitiva de la unidad.
o (f:f)=X2(X?+1).
e X — /3| f en R[X].

4. Determinar todos los primos positivos p tales que cl polinomio

f=X1-2X3-16X%2+2pX - p

admite al menos una rafz racional positiva. Para cada valor hallado factorizar el polinomio en
Q[X],R[X] y C[X].

[JUSTIFICAR TODAS LAS RESPUESTAS
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