Algebra I
Examen Final (25/2/2022)

1. Sea R la relacién en G definida por
zRw <= z0€CGu.

(n) Probar que R es una relacién de equivalencia.
(b) Determinar la cantidad de elementos z € G3a relacionados con i.

2. Sea a € N dado y sea (z,)nen la sucesién de enteros definida por:
T =20, 23= 9a® Y Zn42=0QTp41 — :c.?., Vn 21

(a) Probar que a" |z, para todo n € N.
(b) Probar que si a # 1, para ningtin n > 3 vale que a™*!|z,,.

3. Hallar el menor niimero natural a que satisface

3. 7% = ~15 (mod 36),
(a:425) = 5.

4. Describir todos los pares (a,b) € C? para los cuales el polinomio
f=X"4+2X*+0

tiene rafces miltiples en C, y para cada par (a,b) determinar la cantidad de raices distintas y la
multiplicidad de cada rafz. (No hace falta calcular exactamente las rafces.)

JUSTIFICAR TODAS LAS RESPUESTAS




