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1. Sea f ¢ Endg(R®) tal que dim(Im(f)) = 6 v Nu(f) < Ti(f). Determinar dim(Ln(f%)).

2. Sea f € Endr(R%*?) definido por

f dyr G2 _{ ain —axz azp a2y
tigy o Q21 — d22  G11 — €12

Determinar bases B v B’ de R?*? para las cuales |f|pp sea una matriz diagonal, con s6lo 1 o O en
ia diagonal.

3. Sean ¢; € R3[X]*, 1 <1< 4, dados por
@i(P)=P(=1), ¢2P)=P(-1), @a(P)=P(0), @s(F)=PQ1), VFeRsX]
(a) Probar que B’ = (i1, 2, s, 0a) es una base de (R3[X])* y hallar una base B de R3[X] tal que
B =8
(b) Sea ¢ € R3[X|* definida por (. fo Plzjdz, VP € Bs[X]. Calcular las coordenadas de ¢
en la base .

4. Sea (V,{ }) un R-espacio vectorial de dimensién finita con producto interno, y sea @ : V' — V" la
funcién definida por &(v) = (—,v) € V", es decir P(v)(w) = (w,v), Ywe V.

(a) Probar que ® : V' — V™ es una (ransfonmacidn lineal, y mds afin, que es un isomorfisme.

(b} Sea & C V un subespacio. Probur gue $(5+) = 8.

{¢) Sea 5 — (v1,...,v,) una base de V. Probar que B es ortonormal si y s6lo 8i (O(v;), ..., ®(v,))
es la base dual de 5. '
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(a) Probar que A'A es simétrica y definida positiva.
(b) Sea {, ) :R* x R* —+ R el producio interno definido por (x,y) = 2 A’ Ay, donde z e y son
vectores columna, y sean

S={xeR':: si+m+az=02a=0} v T:{xeR‘l sy =1, 79 =10, 3 =0}

Dado @ € T caleular d(z, 5), la distancia de z a S inducida por {, }, v deducir que para todo
reT, dz,5) > 1-
&
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