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Nombre y Apellido

"
> Resolver ejercicios en hojas separadas Nota: (/ C )
> Completar nombre en las hojas
> Completar LU y nombre en el enunciado Libreta Universitaria Ei 1|E.2]|E3
> Justificar todas las respuestas ) — . )
4 |Y | IS
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Resolver cada problema en hojas separadas y poner nombre en cada hoja, por favor.
Justifique todas sus respuestas.

1. Sea A € R™" n > 1. Consideramos B € R"+1*"+1 definida como

| A ae
p=la 7

con a € R y e; el vector candnico. A

v (a) Supongamos que B es simétrica definida positiva. Encontar la descomposicién de
Cholesky de B. (20 puntos)

(b) Dar condiciones sobre A y determinar el rango de valores de a para que la matriz
B sea simétrica definida positiva. (10 puntos)

2. Sea A € R™*",

(a) Consideramos la factorizacién PA = LU obtenida utilizando el algoritmo de Gauss
con pivoteo parcial. Demostrar que [[A]|ec < n||U]|oo. (15 puntos) '

(b) Demostrar que existe una matriz triangular superior U € R™*" tal que || A|2 = ||U]|2
y |det(A)| = |det(U)|. (10 puntos)

(¢) Se define la norma vectorial ||z||(4,4) = ||A%||a, con a = 2,00. Para los items (a)
y (b), dar condiciones sobre A y la respectiva U de forma tal que || - [|(,4) defina
una norma. (10 puntos)

3. {(a) ;Cuadles de los siguientes tipos de matrices son necesariamente ortogonales? En
cada caso, demostrar o dar un contraejemplo (20 puntos)
i. Permutacién.
ii. Simétrica definida positiva.
iii. No singular.
iv. Diagonal.

(b) Sea A € R™" una matriz triangular superior con a; > 0, para ¢ = 1,...,n, y
ortogonal. Demostrar que A = I. (15 puntos)
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