SANTIAGS

iguiente grafos determinar w(G) = cantidad de vértices de
. Expresar los resultados en funcién de n, p y q. Justificar

. Subgrafo ﬂ{aMy.
v ciclo Bimple de n > 3 vértices)
.m:- @R camino simple de n vértices)
e fﬂ} gﬁ’n { o simple de n > 3 vértices con un vértice universal agregado)
i (e) Kpq
(a) Demostrar que si G es un grafo de n vértices tal que x(G) > = y x(G°) > 2/, entonces  0.75 p.

n > &+ 2’ — 1. Demostrar que la cota para n no puede ser mejorada exhibiendo un grafo
para el cual n =z + 2’ — 1. Justificar.

(b) Demostrar que si G es un grafo de n vértices tal que x(G) < 2 y y(G) < 2/, entonces  0.75 p.
n < x x 2'. Demostrar que la cota para n no puede ser mejorada exhibiendo un grafo para
el cual n = z x /. Justificar.

(c) Exhibir todos los grafos G no isomorfos tales que x(G) < 2y y(G) < 2. Justificar. 0.5 p.
se dice d-regular i v s6lo si todos sus vértires tierca grado 4.

ermivar todos los d € Zg tales que existe un grafo planar d-regular. Para cada uno de ellos 9 p.
@hlbu‘ un grafo planar d-regular que tenga la menor cantidad posible de vértices. Justificar.

4. Fansto y Filomena se casaron el 2 de diciembre de 2013. Luego se divorciaron, y hoy se casan 2 p.
nuevamente. A la fiesta de casamiento concurren p familias. Sea a; el nimero de miembros
de la i-ésima familia (i = 1,2,...p). Por otra parte, se dispone de ¢ mesas donde ubicar a los
concurrentes. Sea bj la ca.ntldad de personas que caben en la j-ésima mesa (j = 1,2,...q).
Fausto y Filomena desean que en cada mesa haya a lo sumo dos miembros de cada famlha
Disefiar un algoritmo eficiente basado en grafos que ubique a los concurrentes en las mesas de
‘manera tal que se cumpla esa regla. Si no es posible ubicar a los concurrentes, el algoritmo
‘debe informarlo. Mostrar que el algoritmo propuesto es correcto y determinar su complejidad.

: ,&mtﬁw
%, “&“l@eﬁ@a G un grafo. A partir de G se define el digrafo H de la siguiente manera. Por cada

vértice v de G el digrafo H tiene los vértices vip y Uout CON uUN eje dirigido (vin, Vout). Por
M&Qiﬁs g= (v, w) de G el digrafo H tiene los ejes dirigidos (vout, win) ¥ (Wout, Vin)-

, AL duq,G es hamlltomano si y sélo si H lo es.
;Qué faltaria demostrar para saber que II € NP-comp
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