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1. Sea f: R? - R definida, por
zy(z?—y?) .
floy)=4 = @) #(00),
0 s1 (z,y) = (0,0). " .
a) Probar que:
of of
EE(G: y) =T 55(5{::0) — €L,
eeratodoz € Rey e R
b) Probar que existen las derivadas dobles cruzadas, pero que en (0, 0) se tiene:
| 7 f 0 f
0,0 .
amﬁy( 0) OyOzx (0,0)

c) (Es f una funcién de clase O en R2?

2) iEs f una funcién de clase C? en R2?

2. a) Sea k > 0, encontrar el minimo de la funcién f (

Z,Y) = z + y sobre el conjunto
1(&,m) € Ry : zy = k).

b) Probar que, para todo (z,y) € R? 7. y > 0 vale que x/
- ;— / =/ 2,
WS SEAtd; b > 0. Calcular JJz |zyldzdy, donde E es 15 elipse {(z,y) € R2 . j—;— + %; <1}
(@h /R = R una funcién de clase ¢ Yy a < b. Probar que existe M > 0 tal que, para todo
7 I,y € [a,b], se verifica
) ' ff(x)—f(y)ISM!ﬂ:hyl-

f(@ oea f: R? — R una funcién continua tal que f(1,2) = (.

i a) Sea «y : 0,1] — R? continua ta] que ¥(0) = (0,0) y W) =121 8 i LU T
g probar que existe un punto p en la imagen de ~ tal que f(p) = —1/2.

| b) Probar que si f es de clase (O Yy VF(1,2) # (0,0), entonces existen infinitos puntos
= p € R? tales que f(p) = 0.

| e - €4

W TN e e T

R S Justifigue todas sus respuestas.
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