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Algebra I

Examen Final (10/12/2021)

1. Sea V = {1,2,...,499,500}. Se define en P(V)\ 0 la relacién 7:
ARB <= min(A)=min(B) y max(A)=max(B),

(donde si X cs un subconjunto no vacio de V, min(X) denota cl menor clemento de X y max(X)
denota ¢l mayor clemento de X. Por cjemplo para X = {2,5,8}, min(X) = 2y max(X) = 8
mientras que para X = {5}, min(X) = max(X) = 5). -

(a) Probar que R es una relacién de equivalencia en P(V) \ @ y calcular ¢l cardinal de las clascs
de X = {1,100} y de Y = {50}.
(b) ;Cuéntas clases de equivalencia tiene la relacién R?

9. Determinar los posibles restos al dividir por 252 de todos los a € Z que satisfacen que

(a*® + 10a + 1 : 252) = 14.

3. (a) Determinar todos losn € N para los cualcs

X4+ X+1| X4 X"+ 1.

(b) Calcular el resto de dividir a X054+ X3 4 1 por X2+ X +1,

4. Sea f € C[X] y a € Cune rafz de f de multiplicidad exactamente 5. Definimos la sucesion de
polinomios (fn)nen como

h=Ff ¥ fat1 = (X —a)*fa+ [+, VREN.

Encontrar y probar una férmula para la multiplicidad exacta de o como raiz de fa-

(Enunciar cuidadosamente todas las propiedades vistas en la tedrica utilizadas.)

[JUSTIFICAR TODAS LAS RESPUESTAS]




