PROBABILIDADES Y EsTabisTica (C)
ExXAMEN FINAL
(18/12/03)

NOMBRE Y APELLIDO:
N° DE LIBRETA: . N° DE HOJAS ENTREGADAS:

e-mail:

EL EXAMEN FINAL SE APRUEBA CON 50 PUNTOS

ENUNCIAR LAS PROPIEDADES QUE SE UTILIZAN

JUSTIFICAR TODAS LAS RESPUESTAS

1. (25 puntos)

( {(a))Enunciar y probar el Teorema de probabilidad total.
(b) Dar un ejemplo de aplicacién del teorema.

'v/,.:i/(c‘)\\ Sean A y B eventos de un espacio muestral S. Probar que si A y B son indepen-
-7 " dientes entonces también lo son A y B°.

2. (25 puntos)

|

_~(a) Sea X una variable aleatoria con distribucién I'(e, A). Hallar su funcién gener-
/ adora de momentos, su esperanza y su varianza.

Ab) Sean X ~ I'(a;,A) e Y ~ ['(aa, A) variables aleatorias independientes. Deduzca
la distribucién de X +-¥. jEs alguna distribucién conocida?

3. {25 )puntos) Sean Xi,..., X, v.a. i.i.d. con distribucién N(2, o?).

\/() Hallar el estimador de méxima verosimilitud de o?. Llamar 6% al estimador
obtenido.

/,' ~9

. ne*

,,/(b) i Qué distribucién tiene el estadistico 7' = —2_? Justificar. SUGERENCIA: recor-
: o
dar que si Z ~ N(0,1) entonces Z* ~ I'(3, 3)

u‘@ﬂallar el error cuadréatico medio de &2

TN . K n Xi - _X— <
Sl tuviese que elegir entre 6% y s° = h—l_j— para estimar o2, jcudl
n—

elegiria? Justificar.

4. (25 puntos) Sean Xj,..., X, v.a. L.i.d. con distribucién B(1,p).




(a) Suponga que se desea realizar un test de hipdtesis para testear

1 1
Hozpzz Vs H1:p>z.

, Proponga un test de nivel aproximado o para decidir entre la. dos hipdtesis y

¢ fmuestre que el test propuesto tiene el IHEL{Q@_@

(b) Calcular aproximadamente la probabilidad de no rechazar H, cuando en realidad

p=73
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